
30. JÓÍÈÎÐÑÊÀ ÌÀÊÅÄÎÍÑÊÀ

ÌÀÒÅÌÀÒÈ×ÊÀ ÎËÈÌÏÈJÀÄÀ

Ðåøåíèjà íà çàäà÷èòå ñî ïîåíè

9 ìàj 2026 ãîäèíà

Çàäà÷à 1. Íåêà âî îñòðîàãîëíèîò △ABC òî÷êàòà D íà ñòðàíàòà BC å òàêâà øòî ∠ACB = 2∠DAC.
Ïîëóïðàâàòà AD jà ñå÷å îïèøàíàòà êðóæíèöà îêîëó △ABC âî E, à D′ å îñíî ñèìåòðè÷íà òî÷êà íà
òî÷êàòà D âî îäíîñ íà ïðàâàòà BE. Íåêà ïðàâàòà ïàðàëåëíà íà AC íèç D′ jà ñå÷å AD âî F è âòîðàòà
ïðåñå÷íà òî÷êà íà ïðàâàòà BE ñî îïèøàíàòà êðóæíèöà îêîëó △BFD å G ̸= B. Äîêàæè äåêà òî÷êèòå D′,
E, G è F ëåæàò íà åäíà êðóæíèöà.

Ðåøåíèå 1. Îä îñíàòà ñèìåòðèjà è ïåðèôåðíè àãëè âî îïèøàíàòà êðóæíèöà ñëåäóâà äåêà

∠D′BE = ∠EBD ≡ ∠EBC = ∠EAC ≡ ∠DAC = 1
2∠ACB . (3 ïîåíè)

Ñïîðåä îâà ∠D′BD = ∠ACB, ò.å. BD′ ∥ AC (1 ïîåí), ïà òî÷êèòå B, D′ è F ñå êîëèíåàðíè. (1 ïîåí)
Ñåãà îä

∠ED′B = ∠BDE ≡ ∠BDF = ∠BGF ≡ ∠EGF

ñëåäóâà äåêà D′FGE å òåòèâåí, øòî å åêâèâàëåíòíî íà áàðàíîòî. (3 ïîåíè) ■

Ðåøåíèå 2. Îä ïåðèôåðíè àãëè âî äàäåíèòå êðóæíèöè è àãëè ñî ïàðàëåëíè êðàöè ñëåäóâà äåêà

∠AFD′ = ∠DAC = 1
2∠ACB = 1

2∠AEB . (3 ïîåíè)

Ñïîðåä îâà ∠D′BE = ∠EBC = ∠EAC, ò.å. ∠AEB = ∠EFD′+∠D′BE, ïà òî÷êèòå B,D′ è F ñå êîëèíåàðíè
(ïðèòîà ∠D′BE = ∠EBC ñëåäóâà îä îñíàòà ñèìåòðèjà íà D è D′). (2 ïîåíè)

Îñâåí òîà

∠GFE ≡ ∠GFD = ∠GBD = ∠FBG = ∠FDG ≡ ∠EDG = ∠GD′E , (2 ïîåíè)

îä êàäå ñëåäóâà äåêà òî÷êèòå D′, E, G è F ëåæàò íà åäíà êðóæíèöà. (1 ïîåí) ■

Ðåøåíèå 3. Îä ïåðèôåðíè àãëè âî äàäåíèòå êðóæíèöè è àãëè ñî ïàðàëåëíè êðàöè ñëåäóâà äåêà

∠AFD′ = ∠DAC = 1
2∠ACB = 1

2∠AEB . (3 ïîåíè)

Îñâåí òîà
∠GFD = ∠GBD ≡ ∠EBC = ∠EAC = 1

2∠AEB , (2 ïîåíè)

ïà ∠GFD′ = ∠AEB = ∠BED′ (2 ïîåíè), îä êàäå ñëåäóâà äåêà òî÷êèòå D′, E, G è F ëåæàò íà åäíà
êðóæíèöà. (1 ïîåí) ■



Çàäà÷à 2. Íàjäè ãè ñèòå ïðèðîäíè áðîåâè n çà êîè n×n êâàäðàòíà òàáëà ìîæå öåëîñíî äà ñå ïîïëî÷è
áåç ïîêëîïóâà»å ñî ½Ò-òåòðîìèíà� (ôèãóðèòå ïðèêàæàíè ïîäîëó).

Çàáåëåøêà. Çà ïîïëî÷óâà»åòî âåëèìå äåêà å öåëîñíî è áåç ïðåêëîïóâà»å àêî ñåêîå åäèíå÷íî êâàä-
ðàò÷å îä òàáëàòà å ïîêðèåíî ñî åäèíå÷íî êâàäðàò÷å îä òî÷íî åäíî òåòðîìèíî è ñåêîå òåòðîìèíî å öåëîñíî
âî òàáëàòà.

Ðåøåíèå. Òâðäèìå äåêà áàðàíîòî ìîæå äà ñå ñòîðè àêî è ñàìî àêî 4 | n. (1 ïîåí)
Òàáëà ñî äèìåíçèè 4× 4 ìîæå äà ñå ïîïëî÷è êàêî íà öðòåæîò äåñíî, à àêî n > 4 è 4 | n, òîãàø n× n

òàáëàòà ìîæå äà ñå ïîäåëè íà 4× 4 ïîòòàáëè, ïà è äà ñå ïîïëî÷è. (2 ïîåíè)
Îä äðóãà ñòðàíà, äà ïðåòïîñòàâèìå äåêà n × n òàáëà ìîæå äà ñå ïîïëî÷è ñî Ò-

òåòðîìèíà. Áèäåj�êè ñåêîå òåòðîìèíî ñå ñîñòîè îä 4 êâàäðàò÷è»à, ìîðà äà èìàìå 4 | n2,
îä êàäå ñëåäóâà äåêà 2 | n. (1 ïîåí)

Ñåãà, äà jà îáîèìå òàáëàòà ñî öðíà è áåëà áîjà êàêî øàõîâñêà òàáëà. Äà çàáåëåæèìå

äåêà áðîjîò íà öðíè è íà áåëè ïîëè»à å èñò è åäíàêîâ íà n2

2 . Ïîíàòàìó, äà çàáåëåæèìå
äåêà ñåêîå òåòðîìèíî ñîäðæè èëè òðè öðíè è åäíî áåëî ïîëå (íåêà íèâèíèîò áðîj å A)
èëè òðè áåëè è åäíî öðíî ïîëå (íåêà íèâíèîò áðîj å B). (2 ïîåíè)

Òàêà, çà âêóïíèòå áðîåâè íà öðíè è áåëè ïîëè»à èìàìå 3A+B = 1
2n

2 = 3B +A, ïà
äîáèâàìå A = B è 4A = 1

2n
2. Êîíå÷íî, îâà èìïëèöèðà äåêà 4 | 1

2n
2, ïà ìîðà äà èìàìå 4 | n. (2 ïîåíè) ■

Çàäà÷à 3. Äîêàæè äåêà ñåêîè ÷åòèðè íåíåãàòèâíè ðåàëíè áðîåâè x1, x2, x3 è x4, òàêâè øòî âàæàò
x1 + x2 + x3 + x4 = 1 è x2
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⩾ 4.

Çà êîè x1, x2, x3 è x4 ñå äîñòèãíóâà ðàâåíñòâî?

Ðåøåíèå 1. Íåêà x1 + x2 = a è x3 + x4 = b = 1− a (1 ïîåí). Äîáèâàìå:
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Îä x2
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4 ̸= 0, ñëåäóâà äåêà a è b ñå ïîçèòèâíè. Ñïîðåä îâà ìîæåìå äà ãî êîðèñòèìå íåðàâåíñòâîòî
ìå�ãó àðèòìåòè÷êà è ãåîìåòðèñêà ñðåäèíà ïî øòî äîáèâàìå:
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Ðàâåíñòâî âàæè àêî è ñàìî àêî x2 = x3 = 0 è x1 = a = b = x4 = 1
2 . (1 ïîåí) ■

Ðåøåíèå 2. Êîðèñòåj�êè ãî ðàâåíñòâîòî x1 + x2 + x3 + x4 = 1 è òîà øòî áðîåâèòå ñå íåíåãàòèâíè
äîáèâàìå:
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⩾ 2 + 2 = 4. (3 ïîåíè)

Ïðèòîà êîðèñòèìå íåðàâåíñòâî ìå�ãó àðèòìåòè÷êà è ãåîìåòðèñêà ñðåäèíà è (a+b)2 = a2+2ab+b2 ⩾ a2+b2

êîå å òî÷íî çà ñåêîè íåíåãàòèâíè ðåàëíè áðîåâè a è b. (1 ïîåí)
Ðàâåíñòâîòî ìîæå äà å èñïîëíåòî ñàìî àêî x2 + x3 = 0 è x2

1 + x2
2 = x2

3 + x2
4, ò.å. ñàìî àêî x2 = x3 = 0 è

x1 = x4 = 1
2 . (1 ïîåí) ■



Çàäà÷à 4. Çà ïðèðîäåí áðîj âåëèìå äåêà å åäèíå÷íî äåëèâ àêî å äåëèâ ñî ñåêîjà îä ñâîèòå öèôðè,
íî íå å äåëèâ ñî êâàäðàòîò íà íèòó åäíà îä ñâîèòå öèôðè. Êîëêó íàjìíîãó ðàçëè÷íè öèôðè ìîæå äà
èìà åäèíå÷íî äåëèâ áðîj? Äàëè èìà êîíå÷íî åäèíå÷íî äåëèâè áðîåâè ñî òîj áðîj íà ðàçëè÷íè öèôðè?
Îáðàçëîæè ãî îäãîâîðîò.

Ðåøåíèå. Ïðâî �êå äîêàæåìå äåêà âàêîâ áðîj ìîæå äà èìà íàjìíîãó 5 ðàçëè÷íè öèôðè.
Îä óñëîâîò íà çàäà÷àòà 0 è 1 íå ìîæàò äà áèäàò öèôðè âî åäèíå÷íî äåëèâ áðîj (02 = 0 è 12 = 1). Îñâåí

òîà àêî 2 å öèôðà âî áðîjîò, òîãàø íèòó 4, íèòó 8 íå ìîæàò äà áèäàò öèôðè âî íåãî è îáðàòíî (àêî 4 èëè
8 å öèôðà âî áðîjîò, òîãàø 2 íå å). Ñëè÷íî àêî 3 å öèôðà âî âàêîâ áðîj, òîãàø 9 íå å è îáðàòíî. Ñïîðåä
îâà îä öèôðèòå 0, 1, 2, 3, 4, 8 è 9 ìîæå äà èìà íàjìíîãó 3 âî åäèíå÷íî äåëèâ áðîj.

Àêî ïðåòïîñòàâèìå äåêà áðîjîò jà èìà öèôðàòà 5, òîãàø òîj å íåïàðåí (íå ñìåå äà çàâðøóâà íà 0), ïà
èìà íàjìíîãó òðè ðàçëè÷íè öèôðè, ò.å. 5, 7 è åäíà îä öèôðèòå 3 èëè 9 (âàêâè áðîåâè ñå 357735 è 975555).

Àêî jà íåìà öèôðàòà 5 îä ïðåòõîäíàòà äèñêóñèjà çàêëó÷óâàìå äåêà ìîæå äà ãè èìà 6 è 7 è íàjìíîãó 3
îä îñòàíàòèòå öèôðè. Àêî èìà 6, òîãàø íå ìîæå äà ãè èìà 4 è 9, íèòó 8 è 9, ïà åäèíñòâåíèîò íà÷èí äà èìà
5 ðàçëè÷íè öèôðè å àêî òîà ñå 3, 4, 6, 7 è 8. Íèâíèîò íàjìàë çàåäíè÷êè ñîäðæàòåë å 168 è áàðàíèîò áðîj
ìîðà äà å äåëèâ ñî íåãî. Îñâåí òîà áðîjîò ïîäåëåí ñî 168 íå ñìåå äà áèäå äåëèâ ñî 2, 3 íè 7. (3 ïîåíè)

Ëåìà 1: Ïîñòîè åäèíå÷íî äåëèâ áðîj êîj ãè èìà öèôðèòå 3, 4, 6, 7 è 8.

Äîêàç 1: Çà äà íàjäåìå åäåí áðîj êîj ãè çàäîâîëóâà ñâîjñòâàòà ïî÷íóâàìå îä 168 (èëè äðóã ñîäðæàòåë
íà 168 êîj çàâðøóâà íà 4, 6 èëè 8). Ïîòîà áèäåj�êè 1 íå å äîçâîëåíà öèôðà, äîäàâàìå ñîäðæàòåë íà 168
êîj çàâðøóâà íà äâå íóëè, à òðåòàòà öèôðà îä äåñíî å 2 èëè 6 (çà äà ñå äîáèå 3 èëè 7). Ïðâèîò âàêîâ
áðîj å 4368 = 168(1 + 25), íî âî íåãî íåìà 7, ïà òðåáà äà jà ïðîäîëæèìå ïîñòàïêàòà (èëè äà íàjäåìå äðóã
áðîj). Àêî âî ñëåäíèîò ÷åêîð äîäàäåìå 168 · 375 äîáèâàìå 67368. Âî îâîj áðîj íåìà 4, ïà äîäàâàìå 1680000
è äîáèâàìå 1747368. Íà êðàj êàêî âî ïðâèîò ÷åêîð äîäàâàìå 168 · 250000 è äîáèâàìå 43747368. Áèäåj�êè
260401 íå ñå äåëè ñî íèòó åäåí îä áðîåâèòå 2, 3 è 7 îâà å åäèíå÷íî äåëèâ áðîj êîj èìà òî÷íî 5 ðàçëè÷íè
öèôðè. (2 ïîåíè) □

Äîêàç 2: Ïðâî �êå äîêàæåìå äåêà çà ñåêîj íåïàðåí áðîj n êîj íå å äåëèâ ñî 5 ïîñòîè áðîj êîj èìà ñàìî
åäèíèöè çà öèôðè è å äåëèâ ñî n. Àêî ãè ðàçãëåäàìå áðîåâèòå ei êîè ñå ñîñòîjàò îä i åäèíèöè, ìå�ãó ïðâèòå
n+1 �êå èìà äâà êîè äàâààò èñò îñòàòîê ïðè äåëå»å ñî n. Jàñíî íèâíàòà ðàçëèêà ej − ei = 10iej−i å äåëèâà
ñî n. Áèäåj�êè n å íåïàðåí è íå å äåëèâ ñî 5, âàæè n | ej−i.

Êîíêðåòíî çà îâàà çàäà÷à íå èíòåðåñèðà áðîj êîj å äåëèâ ñî 21 è áðîj äåëèâ ñî 212 = 441. Òîà ñå
áðîåâèòå e6 è e126. Äîïîëíèòåëíî å âàæíî äåêà

111111
21 = 5291 å íåïàðåí è íå å äåëèâ íèòó ñî 3 íèòó ñî 7.

Ñåãà áðîjîò 8e6 å äåëèâ ñî 8·21 = 168, íî íå å äåëèâ ñî êâàäðàòèòå íà 3, 4 íè 7. Jàñíî áðîåâèòå c·e126 ·10k
ñå äåëèâè ñî 1682 çà ñåêîj c ∈ {3, 4, 6, 7} è k ⩾ 6, ïà åäèíå÷íî äåëèâ áðîj ìîæå äà ñå äîáèå êàêî çáèð

z = 8e6 + 7e126 · 106 + 6e126 · 10132 + 4e126 · 10258 + 3e126 · 10384 .

Áèäåj�êè ñèòå ñîáèðîöè îñâåí 8e6 ñå äåëèâè ñî 1682 çàêëó÷óâàìå äåêà çáèðîò å äåëèâ ñî 168, íî íå å äåëèâ
ñî 32, 42 íèòó 72. (3 ïîåíè) □

Ëåìà 2: Ïîñòîjàò áåñêîíå÷íî ìíîãó åäèíå÷íî äåëèâè áðîåâè êîè ãè èìààò öèôðèòå 3, 4, 6, 7 è 8.

Äîêàç 1: Íåêà b å åäåí âàêîâ áðîj ñî k öèôðè (íà ïðèìåð b = 43747368, k = 8). Ãè ðàçãëåäóâàìå
áðîåâèòå a0 = 1, a1 = 1 + 10k, . . . , ai = 1 + 10k + · · · + 10ki, . . . . Çà ñåêîj i ∈ N0 áðîjîò bai ãè èìà öèôðèòå
3, 4, 6, 7 è 8 è å äåëèâ ñî íèâ. Jàñíî çà i ≡ 2 (mod 3), ai å äåëèâ ñî 3, ïà bai íå å åäèíå÷íî äåëèâ. Îñâåí
òîà çà íåêîè îä áðîåâèòå (íàjìíîãó ñåêîj âòîð àêî k ≡ 4 (mod 6)) ai ìîæå äà áèäå äåëèâ ñî 7. Íî, âî ñåêîj
ñëó÷àj íàjìàëêó äâà îä ñåêîè øåñò âàêâè ïîñëåäîâàòåëíè áðîåâè íå ñå äåëèâè íèòó ñî 3 íèòó ñî 7. Îñâåí
òîà òèå ñå íåïàðíè, ïà òàêîâ bai å åäèíå÷íî äåëèâ è èìà áåñêîíå÷íî ìíîãó âàêâè áðîåâè. (3 ïîåíè) □

Äîêàç 2: Êàêî âî âòîðèîò äîêàç íà ïðåòõîäíàòà ëåìà çàêëó÷óâàìå äåêà îä åäèíå÷íî äåëèâ áðîj z ñî
äîäàâà»å íà 3 · e126 · 10k, êàäå k å áðîjîò íà öèôðè íà z ñå äîáèâà íîâ åäèíå÷íî äåëèâ áðîj, ò.å. ïîñòîjàò
áåñêîíå÷íî ìíîãó åäèíå÷íî äåëèâè áðîåâè. (2 ïîåíè) □

Îä Ëåìà 2 ñëåäóâà äåêà èìà áåñêîíå÷íî ìíîãó åäèíå÷íî äåëèâè áðîåâè êîè èìààò 5 ðàçëè÷íè öèôðè
(3, 4, 6, 7 è 8). ■

Çàáåëåøêà: Ïîìàë áðîj 8433768 ìîæå äà ñå äîáèå àêî äîäàäåâìå 168 · 200, ïà 168 · 50000, à íàjìàëèîò
áðîj êîj ãè çàäîâîëóâà óñëîâèòå å 3467688 - íå ìîæå äà èìà ïåòöèôðåí åäèíå÷íî äåëèâ áðîj, áèäåj�êè òîãàø
çáèðîò íà öèôðèòå �êå å 28 è áðîjîò íå å äåëèâ ñî 3. Àêî ïðåòïîñòàâèìå äåêà åäèíå÷íî äåëèâ áðîj èìà 6
öèôðè áèäåj�êè å äåëèâ ñî 3, öèôðàòà øòî ñå ïîâòîðóâà ìîðà äà áèäå 8, íî òîãàø çáèðîò íà öèôðèòå å 36
è áðîjîò å äåëèâ ñî 32 = 9.



Çàäà÷à 5. Íà îâîãîäèíåøíàòà JÁÌÎ �êå ó÷åñòâóâààò ïàðåí áðîj íàòïðåâàðóâà÷è. Ñåêîj îä íèâ èìà
ïîìàëêó ïîçíàíèöè îòêîëêó íåïîçíàíèöè ìå�ãó êîíêóðåíòèòå. Äîêàæåòå äåêà îðãàíèçàòîðèòå ìîæàò äà ãè
ñåäíàò ñèòå íàòïðåâàðóâà÷è âî êëóïè ïî äâàjöà òàêà øòî âî íèòó åäíà êëóïà íå ñåäàò ïîçíàíèöè.

Çàáåëåøêà. Ðåëàöèjàòà ½ïîçíàíñòâî� å ñèìåòðè÷íà.

Ðåøåíèå 1. Ðàçãëåäóâàìå åäíîñòàâåí ãðàô G ÷èè òåìè»à ñå íàòïðåâàðóâà÷èòå, à ðåáðà íåïîçíàíñòâà-
òà. Ñîãëàñíî óñëîâèòå íà çàäà÷àòà, |V (G)| = 2n è (∀v ∈ V (G)) degG(v) ≥ n. Ïîáàðóâà»åòî íà çàäà÷àòà å
äà ñå äîêàæå äåêà ãðàôîò G èìà 1-ôàêòîð ò.å. ñêåëåòåí 1-ðåãóëàðåí ïîäãðàô. (Çà ïîäãðàô îä G âåëèìå
äåêà å ñêåëåòåí äîêîëêó èìà èñòî ìíîæåñòâî òåìè»à ñî G. Çà ãðàô âåëèìå äåêà å 1-ðåãóëàðåí äîêîëêó
ñåêîå òåìå èìà ñòåïåí 1.) (1ï)

Íåêà F e 1-ðåãóëàðåí ïîäãðàô îä G ñî íàjãîëåì ìîæåí áðîj íà òåìè»à. (1ï) Jàñíî |V (F )| å ïàðåí áðîj.
Äà ïðåòïîñòàâèìå äåêà V (F ) ⊊ V (G). Òîãàø |V (F )| ≤ 2n− 2. Çíà÷è, ïîñòîjàò òåìè»à u,w ∈ V (G)\V (F ).
Íå å ìîæíî uw ∈ E(G) (âî ñïðîòèâíî, (V (F ) ∪ {u,w}, E(F ) ∪ {uw})) áè áèë 1-ðåãóëàðåí ïîäãðàô îä G
øòî å ïîãîëåì îä F ). (1ï)

Íåêà xy ∈ E(F ) å ïðîèçâîëíî. Çà ðåáðî îä G êîå èìà åäåí çàâðøåòîê âî ìíîæåñòâîòî {u,w} è åäåí
çàâðøåòîê âî ìíîæåñòâîòî {x, y} âåëèìå äåêà å äîáðî. Òâðäèìå äåêà íå ïîñòîjàò íåçàâèñíè äîáðè ðåáðà
(çà ôèêñíî xy ∈ E(F )). (Çà äâå ðåáðà âåëèìå äåêà ñå íåçàâèñíè äîêîëêó íåìààò çàåäíè÷êè êðàj.) (1ï)
Íàâèñòèíà, âî ñïðîòèâíî, á.ã.î. ux,wy ∈ E(G); òîãàø (V (F )∪{u,w}, E(F )⊕{ux, xy, wy}) áè áèë 1-ðåãóëàðåí
ïîäãðàô îä G øòî å ïîãîëåì îä F . (1ï) Íî òîà çíà÷è äåêà ïîñòîjàò íàjìíîãó äâå äîáðè ðåáðà (çà ôèêñíî
xy ∈ E(F )). Ñî äðóãè çáîðîâè, ïðîèçâîëíî ðåáðî xy ∈ E(F ) äîïðèíåñóâà íàjìíîãó 2 êîí çáèðîò degG(u)+
degG(w). (1ï) Ñëåäñòâåíî,

degG(u) + degG(w) ≤∗ 2|E(F )| = |V (F )| ≤ 2n− 2 . (1ï)

(Çà íåðàâåíñòâîòî ≤∗ å èñêîðèñòåíî äåêà ñåêîå ðåáðî îä G ÷èj çàâðøåòîê å òåìå îä {u,w}, êàêî âòîð
çàâðøåòîê ìîðà äà èìà òåìå îä V (F ).) Íî, íåðàâåíñòâîòî degG(u) + degG(w) ≤ 2n − 2 ïðîòèâðå÷è íà
(∀v ∈ V (G)) degG(v) ≥ n. (1ï) ■

Ðåøåíèå 2. Äà ïðåòïîñòàâèìå äåêà âàêâà ðàñïðåäåëáà å íåâîçìîæíà. Îäáèðàìå ðàñïðåäåëáà âî êîjà
íà íàjìàë áðîj êëóïè ñåäàò ïîçíàíèöè. (1ï)

Ïðè îâàà ðàñïðåäåëáà ïîñòîjàò ïîçíàíèöè A è B êîè ñåäàò íà èñòà êëóïà. Íåêà èìà a êëóïè íà êîè A
íå ãè ïîçíàâà îáàòà íàòïðåâàðóâà÷è è b êëóïè íà êîè B íå ãè ïîçíàâà îáàòà íàòïðåâàðóâà÷è. Àêî B ãè
ïîçíàâà íàòïðåâàðóâà÷èòå íà ñïîìåíàòèòå a êëóïè, òîãàø òîj ïîçíàâà íàjìàëêó

1 + 2a+ (n− 1)− (a+ b) = n+ a− b

íàòïðåâàðóâà÷è (èìåíî, ãî ïîçíàâà A, ãè ïîçíàâà ñèòå íàòïðåâàðóâà÷è íà a-òå êëóïè è ïîçíàâà ïî åäåí
íàòïðåâàðóâà÷ íà îñòàíàòèòå (n− 1)− (a+ b) êëóïè). Ñëè÷íî, àêî A ãè ïîçíàâà ñèòå íàòïðåâàðóâà÷è íà
ñïîìåíàòèòå b êëóïè, òîãàø òîj ïîçíàâà íàjìàëêó

1 + 2b+ (n− 1)− (a+ b) = n+ b− a

íàòïðåâàðóâà÷è. (2ï) Íî òîãàø çáèðîò íà áðîjîò íà ïîçíàíèöè íà A è áðîjîò íà ïîçíàíèöè íà B å áà-
ðåì 2n, øòî ïðîòèâðå÷è íà óñëîâîò íà çàäà÷àòà (ñåêîj íàòïðåâàðóâà÷ ïîçíàâà íàjìíîãó [ 2n−1

2 ] = n − 1
íàòïðåâàðóâà÷è). (1ï)

Çàêëó÷óâàìå äåêà ïîñòîè êëóïà íà êîjà åäíèîò îä A è B íå ãè ïîçíàâà îáàòà íàòïðåâàðóâà÷è, à äðóãèîò
íå ïîçíàâà áàðåì åäåí. (1ï) Çàòîà ìîæåìå äà îäáåðåìå íàòïðåâàðóâà÷è C è D êîè ñåäàò íà èñòà êëóïà,
òàêà øòî A íå ãî ïîçíàâà C è B íå ãî ïîçíàâà D. (1ï) Ñåãà ìîæåìå äà íàïðàâèìå ïðåðàñïðåäåëáà íà
íàòïðåâàðóâà÷èòå (A äà ñåäè ñî C, à B äà ñåäè ñî D) ñî øòî ñå íàìàëóâà áðîjîò íà êëóïè íà êîè èìà
ïîçíàíèöè. (1ï) Îâà å êîíòðàäèêöèjà íà ïðåòïîñòàâåíàòà ìèíèìàëíîñò íà ðàñïðåäåëáàòà. Ñëåäñòâåíî,
ïîñòîè ðàñïðåäåëáà ïðè êîjà áðîjîò íà êëóïè íà êîè ñåäàò ïîçíàíèöè å 0, ò.å. áàðàíàòà ðàñïðåäåëáà å
ìîæíà. (1ï) ■


