
ÑÅÄÌÈ ÌÅÌÎÐÈJÀËÅÍ ÌÀÒÅÌÀÒÈ×ÊÈ ÍÀÒÏÐÅÂÀÐ

ÀËÅÊÑÀÍÄÀÐ ÁËÀÆÅÂÑÊÈ - ÖÀÍÅ

Êàòåãîðèjà: JÓÍÈÎÐÈ

Äåí 1: Ñàáîòà, 24. Jàíóàðè 2026

Çàäà÷à 1. Íåêà P å òî÷êà âî âíàòðåøíîñòà íà △ABC, à M å ïðåñå÷íàòà òî÷êà íà AP è BC.
Îïèøàíàòà êðóæíèöà îêîëó△BMP jà ñå÷å ñòðàíàòà AB ïî âòîð ïàò âî òî÷êà K, à îïèøàíàòà
êðóæíèöà îêîëó △CMP jà ñå÷å ñòðàíàòà AC ïî âòîð ïàò âî òî÷êà L. Òî÷êàòà O å öåíòàð íà
îïèøàíàòà êðóæíèöà îêîëó △ABC. Äîêàæåòå äåêà AO ⊥ KL.

Çàäà÷à 2. Ìàëåð ñå íàî�ãà ïðåä 101 ïîñëåäîâàòåëíè ìîñòîâè. Ïðåä ñåêîj ìîñò èìà �êóï ñî
çëàòíèöè (íàjìàëêó 101). Ïðåä äà ñå êà÷è íà ìîñòîò Ìàëåð ìîðà èëè äà çåìå 101 çëàòíèê îä
�êóïîò èëè äà îñòàâè âî �êóïîò ïîëîâèíà îä çëàòíèöèòå êîè ãè èìà ñî ñåáå, íî ñàìî äîêîëêó
îâîj áðîj å ïîçèòèâåí è ïàðåí. Ïðåêó ñåêîj ìîñò Ìàëåð ìîæå äà ïîìèíå íîñåj�êè íàjìíîãó 2026
çëàòíèöè. Àêî ïðåä ïðâèîò ìîñò Ìàëåð íåìà çëàòíèöè, êîj å íàjãîëåìèîò áðîj íà çëàòíèöè
êîè Ìàëåð ìîæå äà ãè ïðåíåñå ïðåêó ïîñëåäíèîò ìîñò? (Îáðàçëîæåòå ãî îäãîâîðîò.)

Çàäà÷à 3. Íåêà a, b, c è d ñå ïðèðîäíè áðîåâè òàêâè øòî abcd = 20263. Äîêàæåòå äåêà

a2 + b2 + c2 + d2 >
√
2(ab+ bc+ cd+ da) .

Âðåìå: 4 ñààòè è 30 ìèíóòè.

Ñåêîjà çàäà÷à âðåäè 7 ïîåíè.
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Çàäà÷à 4. Íåêà x, y è z ñå ïîçèòèâíè ðåàëíè áðîåâè òàêâè øòî x + y + z = 3 è íåêà n å
ïîçèòèâåí öåë áðîj. Äîêàæåòå äåêà

((n+ 1)x− n)2 + ((n+ 1)y − n)2 + ((n+ 1)z − n)2 ≥ 3 .

Êîãà âàæè ðàâåíñòâî?

Çàäà÷à 5. Çà ïðèðîäåí áðîj k âåëèìå äåêà å íåçãîäåí äîêîëêó îä øàõîâñêè îáîåíà 8×8 òàáëà
ìîæå äà ñå îòñòðàíàò k áåëè è k öðíè ïîëè»à òàêà øòî ïðåîñòàíàòàòà ôàëè÷íà òàáëà íå ìîæå
äà ñå ïàðêåòèðà ñî äîìèíà 2× 1. Êîj å íàjìàëèîò íåçãîäåí áðîj?

Çàäà÷à 6. Äàäåí å ÷åòèðèàãîëíèê ABCD. Ïðàâèòå AB è CD ñå ñå÷àò âî M , à ïðàâèòå BC è
DA âî N òàêà øòî C å ìå�ãó D è M è ìå�ãó B è N . Íåêà P å ïîäâèæíà òî÷êà íà îòñå÷êàòà MN ,
à Q å âòîðàòà ïðåñå÷íà òî÷êà íà îïèøàíèòå êðóæíèöè îêîëó △APN è △CMP (ðàçëè÷íà îä
P ). Äîêàæåòå äåêà ïðàâàòà PQ ìèíóâà íèç ôèêñíà òî÷êà íåçàâèñíà îä ïîëîæáàòà íà P .

Âðåìå: 4 ñààòè è 30 ìèíóòè.

Ñåêîjà çàäà÷à âðåäè 7 ïîåíè.


